Varianta 096

Subiectul |

a) AB=5/2.

b) a=11 b=-10.
4

d) z=-9+5i

€ a=-1b=5.

f)y BC=13.

c)

Subiectul I1
1.

10 2
a) =-30.
30

X
o) lim =) g

-1 x-=1
C) ecuga asimptotei &tre — oo la graficul funciei f estey=3.

d) jf(x)dx=26—(17.

1

e Iim((n5 +1)E|f (n)) =0,

n- oo

Subiectul I11

a) A+l,=B.
b)  Prin calcul rezuitca A> =0, .



9 -4
o B?= .

16 -7
5x—2_1: 2x-1 >O,Dx>1.
8x-3 2 2(8x-3) 2

5f(x)-2_ 9x-4
2) fof)x)=f(f(x)) = =
) (Fof)x)=f(f(x) 57003 1607
f) Notim P(n): B" =1, +nA, OnON".
Pentrun=1 ohtinem B* =1, + A, adevrat din punctub).

PresupunandicP(k) este adetrati pentruk ON", aftim ci P(k +1) este
adevrati.

a)
DarB“' =B*[B=(I, +kA)B=(l, +KA)(I, + A) =1, + KA+ A+KkA?

d)

b)

=1, +kA+A=1, +(k +DA.
DeciP(k +1) este adeirata.
Ambele etape fiind verificate, concluziomci OnON", B" =1, +nA.

g) Demonstim prin indugcie, relaia cerus.

Py (F o f oo f))=BnFx=20 e
—_— 8nx+1-4n

Presupunand d?(k) este adeirati pentruk ON”, aritim ci P(k +1) este
adevrati.
Dar(f o fo..of)(x)=(fofo..o f)(f(x))=(

dek+lori f dekori f
_(4k+5)x-2k-2
8(k+Dx—-4k -3 '
Ambele etape fiind verificate, concluzionci OnON”,
dn+1)x—2n
()= 4n+lx=2n

fofo..of)X)= :
(mgrif—’ 8nx+1-4n

denori f

4k +1)f (x) - 2k
8KF (x) +1- 4k

Deci P(k +1) este adeirati.

Subiectul 1V

a) u’(x)=—i— 1 1 oxoa
x> (x-1)? (x+1?
1 1 1

b) f(X)m(X):X(X2 -1)(;+m+mjzxz =1+ Xx(x+1) +x(x-1)

=3x*-1=f'(x)=g(x).



C) u’(x):—iz— 1 > - 1 ~<0,0xOA.
x° (x=-D° (x+2
d) Dinb) rezult ca
100 =90 g = SOFX =909 (0 _ T =g (0 1.
() F2(x) I
e) I|m u(x)-hm(1+i+i) 0, deci ecuga asimptotei &tre + oo la
x-o\ X X-1 x+1

graficul fundiei uestey=0 .
Y 5

) Iu(x)dx:[lnx+ln(x—l)+In(x+1)]|4:In5—In4+In4—In3+
4

INn6-In5=In2

2
g Din punctul d) averu'(x) = f D:‘(z(zx) 9*(x) <0,0x0A. Rezuli

f (x) Th(X) < g2(x), OxOR-{0, - 1,3} Pentrux=0, x=1, x=-1 se verifig prin
calcul.



